Definicia 0.1 Inverznou maticou k Stvorcovej matici A je matica A1 takd,
Ze plati
AAT'=E

Poznamka 0.1
e K Stvorcovej matici existuje inverznd matica akk determinant |A| # 0.

e Stvorcova matica, ku ktorej neexistuje inverznd matica sa nazyva singu-
ldrna matica

e Stvorcova matica, ku ktorej existuje inverzna matica sa nazyva reguldrna
matica

Definicia 0.2 Nech A je redlna $tvorcova matica stupna n. Kazdy nenulovy
vektor x = (21,9, ...,%,), pre ktory plati

Ax = )x,
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kde X je komplexné ¢islo, sa nazyva vlastnym vektorom matice A odpovedajicim
¢islu A, ktoré nazyvame wvlastngm cislom matice A a x sa nazyva vlastngm
vektorom matice A.

Poznamka 0.2 Vztah sa da zapisaf v tvare
(A-)XE)x=0.
Ak prejdeme k stradnicovej forme zdpisu, mame

1171 + 2122 + ... + An1Tn =
1271 + a22T2 + ... + Ap2xy, =
1)
a1nT1 + oo + ... + apnrn, = 0
Za i¢elom najdenia vlastného vektora je nutné najst nenulové riesenie systému

(1), ktoré existuje prave vtedy, ked determinant matice systému (1) je det(A T —
AE) = det(A — MA) =0, t. j.

aj] — A ai2 . Ain
a1 a9 — Ao a2n,
det(A — AE) = , =0
an1 An2 cer Qpp — A

Definicia 0.3

e Matica A — \E sa nazyva charakteristickou maticou linearneho zobrazenia
©.



e polyném P,(A\) = det(A — AE) sa nazjva charakteristickym polynémom
linearneho zobrazenia ¢

e spektrom linearneho zobrazenia ¢ nazyvame systém vsetkych koreriov cha-
rakteristického polynému, pricom kazdy koreti je v fiom uvedeny tolkokrat,
aké je jeho nasobnost.

e ak X1,Xo, ..., Xy st vlastné vektory linedrneho zobrazenia ¢ patriace vlast-
nym ¢isla Aq, ..., Ay, ktoré sit navzajom rézne, potom st vektory X1, Xo, ...
linedrne nezavislé.

Definicia 0.4 Komplexne zdruzené ¢islo k ¢islu z = a + bi je definované ako
zZ=a—bi

Definicia 0.5 Stvorcovad matica sa nazjva hermitovskou, ak je samoadjungo-
vanou, resp. ak pre prvky matice plati

Qi = Gy,
kde pre dané z je zZ komplexne zdruzenym ¢islom.
Poznamka 0.3
e diagonélne prvky hermitovskej matice st redlne ¢isla (lebo a;; = a;;).
e kazda celociselna alebo redlna matica je hermitovska, akk je symetrické.

e hermitovské matice maji redlne vlastné ¢isla

Definicia 0.6 Pozitivne semidefinitnou maticou nazyvame kazda hermitovska
maticu, ktorej vlastné ¢isla sit nezédporné.

Definicia 0.7 Stvorcova matica A typu n x n sa nazyva ortogonéalnou, ak
AAT =E
Poznamka 0.4
e ortogonalna matica je vzdy invertibilné a plati
A1 =AT,

resp.
(@™ )i = ajs
e determinant ortogonalnej matice je rovny +1

e sucin dvoch ortogonalnych matic je ortogonalna matica
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e inverznd matica ortogonélnej matice je ortogonalna matica
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