KRVOPOT

1. séria, 2011/2012

1 Po okruhu beZia dvaja atléti, kazdy inou konstantnou rychlostou. Ked beZia opa&nymi smermi,
stretdvaju sa kazdych 10 minut, ked beZia rovnakym smerom, stretdvaju sa kazdych 40 minut.
Za aky as zabehne okruh rychlejsi atlét?

2 V istom meste maju vybudovanu siet na Sirenie klebiet, v ktorej si kaZdy klebetnik vymiena
informacie s troma klebetnicami a kaZda klebetnica si vymiena informdcie s troma klebetnikmi.
Inak sa klebety nesiria.

a) Dokazte, Ze klebetnikov a klebetnic je rovnako vela.

b) Predpokladajme, Ze siet na klebetenie je suvisla (t. j. Ze klebety od lubovolného klebetnika
i lubovolnej klebetnice sa méZu dostat ku vietkym ostatnym). DokdZte, Ze aj ked jeden
klebetnik alebo klebetnica zomrie, zostane siet suvisla.

3 Polia 8achovnice 8 x 8 st o&islované od 1 do 64. Prvy riadok od 1 do 8, druhy od 9 do 16,
aZz posledny od 57 do 64. Na 3achovnici je rozostavenych osem vezi tak, aby sa navzdjom
neohrozovali. Aké hodnoty moZe nadobudndt siudet &isel, na ktorych mozu byt rozostavené
veze? (Veza sa mdze pohybovat lubovolny pocet poli v riadku alebo v stfpci.)

4 N3jdite vdetky troj¢leny p(z) = az? + bx + ¢, ktoré davaji po deleni dvojélenom x + 1 zvy$ok
2 a po deleni dvojélenom x + 2 zvy3ok 1, pri¢om p(1) = 61.

5 Lichobeznik ABC'D mé zékladne AB a CD s dizkami 18 a 6. Pre bod E strany AB plati
2|AE| = |EB|. Tazisko trojtuholnikov ADE, CDE, BCFE, ktoré oznatime v poradi K, L, M,
tvoria vrcholy rovnostranného trojuholnika.

a) Dokézte, ze priamky K'M a C'M zvieraji pravy uhol.
b) Vypocitajte dlliky ramien lichobeznika ABCD.
6 KaZda hrana pravidelného Stvorstena je rozdelend na tri zhodné €asti. Kazdym deliacim bodom

vedieme dve roviny rovnobeZné so stenami Stvorstena, ktoré neobsahuji dany bod. Na kolko
Casti rozdelia tieto roviny Stvorsten?

RieSenie kaZdej dlohy musi byt na osobitnom papieri, lebo ich budi opravovat rézni ludia. Odovzdané
musia byt N. Székelyovej, M. Ivaneckej, alebo S. Krajéimu, a to do pondelka 24. 10. 2011. Podrobné
informdcie o sttaZi st na stranke http://ics.upjs.sk/ “krajci/skola/ine/Krvopot/Krvopot.html.




