KRVOPOT
4. séria

1 N&jdite vSetky trojciferné prirodzené &isla n také, Ze posledné trojlislie &isla n? je zhodné
s &islom n.

2 Najdite v3etky Stvorice prirodzenych &isel a, b, ¢, d, pre ktoré plati:

ab + cd = 2003,
ac + db = 2003,
ad + be = 2003.

3 Dokéte, Ze pre kazdé prirodzené n > 0 plati n! > (2)".

4 Dokazte, e z mnoziny [ubovolnych 14 rbéznych nenulovych prirodzenych &isel moZno pre
niektoré k (1 < k < 7) vybrat dve disjunktné k-prvkové podmnoZiny {ai,as,...,ar} a
{b1,ba,..., b} tak, aby pre sttty A = chl + (le +--+ Lt aB= % + é + e+ i
platilo |A — B| < 0,001.

5 Vo vniitri obdiznika ABCD le¥ia body X a Y tak, Ze cely obdiznik je rozdeleny na dva troj-
uholniky ADX, BCY s rovnakym obsahom a dva konvexné Stvoruholniky ABY.X: aCDXY
tieZ s rovnakym obsahom. Dokdzte, Ze potom usetka XY prechddza stredom obdlZnika.

6 V gvorstene ABC'D oznaéme E a F stredy taznic z vrcholov A a D. ('T'ainica Stvorstena je
spojnica vrchola s taZiskom jeho protilahlej steny.) Uréte pomer objemov Stvorstenov BCEF
a ABCD.

RieZenia (iloh treba odovzdat do pondelka 10.5.2004 |. SemaniSinovej alebo S. Kraj¢imu.

Podrobné informécie su na stranke http://cs.science.upjs.sk/ krajci.



