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1 Nech𝐴1…𝐴12 je pravidelný dvanásťuholnı́k vpı́saný do kružnice s polomerom10. Vypočı́tajte
obsah lichobežnı́ka 𝐴1𝐴2𝐴4𝐴5.

2 Nájdite všetky trojice reálnych čı́sel (𝑎, 𝑏, 𝑐), kde 𝑐 ≠ 0, také, že ak 𝑥, 𝑦 ∈ {0, 1, 2}, tak 𝑎𝑥 +
𝑏𝑦 + 𝑐𝑥𝑦 ∈ {0, 1, 2}.

3 Nájdite najmenšie čı́slo 𝜀 také, že ak je trojuholnı́k s uhlami 𝛼, 𝛽, 𝛾 ostrouhlý, tak existuje
rovnoramenný alebo pravouhlý trojuholnı́k s uhlami 𝜅, 𝜆, 𝜇 taký, že |𝛼 − 𝜅| ≤ 𝜀, |𝛽 − 𝜆| ≤ 𝜀,
|𝛾 − 𝜇| ≤ 𝜀.

4 Určte najmenšie prirodzené čı́slo 𝑛 také, že existuje konvexný mnohosten s 𝑛 hranami, ktorý
má aspoň 10 vrcholov a každé jeho dva rôzne vrcholy je možné po hranách spojiť aspoň 4
rôznymi cestami, z ktorých žiadne dve už nemajú ďalšı́ spoločný vrchol.

Na riešenie úloh máte čas práve 4 hodiny. Riešenie každej úlohy musı́ byť na osobitnom papieri.
Výsledky, riešenia a ďalšie informácie o súťaži budú na stránke http://umv.science.upjs.sk/mo/.


