
DERBY
1. kolo, 2023/2024

30. 11. 2023

1 Zistite počet všetkých usporiadaných trojı́c prirodzených čı́sel (𝑥, 𝑦, 𝑧), ktoré vyhovujú rovnici

𝑥𝑦𝑧 = 1000 000.

2 Určte počet úsečiek spájajúcich vrcholy pravidelného 33‑uholnı́ka 𝐴1𝐴2…𝐴33, ktoré majú as‑
poň jeden spoločný bod s trojuholnı́kom 𝐴11𝐴22𝐴33.

3 Nech𝐴𝐵𝐶 je trojuholnı́k𝐴𝐵𝐶 a𝑝priamka, ktorá neprechádza žiadnym jehovnútornýmbodom.
Dokážte, že súčet vzdialenostı́ bodov𝐴,𝐵, 𝐶 od priamky 𝑝 sa rovná súčtu vzdialenostı́ stredov
strán 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐴 od priamky 𝑝.

4 Nechmá trojuholnı́k stranydlžok𝑎,𝑏, 𝑐 a ichprotiľahlé uhly veľkostı́ postupne𝛼,𝛽,𝛾. Dokážte,
že platı́

𝑎 cos𝛼 + 𝑏 cos𝛽 + 𝑐 cos 𝛾 > 0.

Na riešenie úloh máte 4 hodiny. Riešenie každej úlohy musı́ byť na osobitnom papieri.
Výsledky, riešenia a ďalšie informácie o súťaži budú na stránke http://umv.science.upjs.sk/mo/.


